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Chapitre 13
Fonctions affines
1) Notations et vocabulaire
Le processus qui, &agrave; un nombre x, fait correspondre le nombre ax +b (o&ugrave; a et b sont des nombres donn&eacute;s) est
appel&eacute; fonction affine.
La fonction f peut alors &ecirc;tre d&eacute;crite par le processus &laquo; je multiplie le nombre x par a, puis on ajoute b au r&eacute;sultat.



On la note f : x
ax + b ou
f(x) = ax + b. f(x) se lit &laquo; f de x &raquo;.
Le nombre f(x) est l’image de x par la fonction f.
f(x) = ax + b est appel&eacute;e forme alg&eacute;brique de la fonction affine.
Cas particuliers : Une fonction affine pour laquelle b = 0 est une fonction lin&eacute;aire
Une fonction affine pour laquelle a = 0 est une fonction constante.
Toutes les fonctions lin&eacute;aires et les fonctions constantes sont des fonctions affines.
Exemples :
La fonction f(x) = - 3x +5 est une fonction affine de coefficients a = -3 et b = 5.
La fonction f(x) =
x - 9 est une fonction affine de coefficients a =
et b = - 9.
Soit la fonction f d&eacute;finie par f(x) = - 3x +5.
Quel est l’image des nombres 6 ; - 4 et 4/5 ?
L’image de 6 par f est f(6) =-3  6 + 5 = -13.
L’image de -4 par f est f(-4) = -3  (-4) + 5 = 17
4
4
12
13
L’image de
par f est f( ) = +5 =
5
5
5
5
D&eacute;terminez le ou les nombres qui ont pour images 14 ?
D&eacute;terminez le ou les ant&eacute;c&eacute;dents de -22 par la fonction f ?
On cherche le ou les nombres x s’ils existent tel que f(x) = 14. Ce qui revient &agrave; r&eacute;soudre l’&eacute;quation f(x) = 14.
On proc&egrave;de de m&ecirc;me pour f(x) = -22.
Soit x tel que : f(x) =14
Soit x tel que : f(x) = -22
-3x + 5 =14
-3x + 5 = -22
-3x = 9
-3x = -27
d’o&ugrave; x = -3
d’o&ugrave; x = 9
2) Repr&eacute;sentation graphique
Dans un rep&egrave;re orthonorm&eacute;, la repr&eacute;sentation graphique d’une fonction affine f d&eacute;finie par f : x
ax + b est une droite.
Les coordonn&eacute;es(x ; y) des points M de la droite v&eacute;rifient la relation y=ax+b.
a est le coefficient directeur de cette droite.
b est l’ordonn&eacute;e &agrave; l’origine.
Pour repr&eacute;senter une fonction, dans un rep&egrave;re orthonorm&eacute;, il est recommand&eacute; de dresser un tableau de la forme
suivante :
x
Variable : nombres choisis
Abscisse
Images des nombres choisis dans la ligne
y = f(x)
Ordonn&eacute;es
du dessus
Chaque colonne de ce tableau donne les coordonn&eacute;es d’un point de la repr&eacute;sentation graphique de la fonction.
Exemples : f1(x) = -2x +3 et f2(x) = 7x – 4 sont respectivement repr&eacute;sent&eacute;es par (d1) et (d2). Tra&ccedil;ons ces droites.
x
0
2
y=f1(x)
3
-1
Puis on place les points de coordonn&eacute;es (0 ; 3) et (2 ; - 1)
x
y=f2(x)
0
-4
1
3
On place les points de coordonn&eacute;es (0 ; - 4) et (1 ; 3)
Remarque : Par 2 points, il ne passe qu’une seule droite.
La repr&eacute;sentation graphique de f est donc l’unique droite
(d) passant par les 2 points.
3) De la repr&eacute;sentation graphique &agrave; la forme alg&eacute;brique
Pour trouver la forme alg&eacute;brique d’une fonction affine &agrave; partir de sa repr&eacute;sentation graphique, on doit disposer
des coordonn&eacute;es de deux points. On doit alors calculer les valeurs de a et b.
y – y1
On d&eacute;termine a par la formule suivante : a = 2
avec x1 ≠ x2, et on lit b sur le graphique ou on le calcule.
x2 – x1
Exemples : Soit la fonction affine f repr&eacute;sent&eacute;e par la droite ci-dessous.
D&eacute;terminer les coordonn&eacute;es de deux points de cette repr&eacute;sentation, puis trouver sa forme alg&eacute;brique.
A(- 4 ; +4) et B(-2 ; 7)
Calculons le coefficient directeur a :
a=
=
a=
d’o&ugrave; a =
Calcul de b : On lit sur le graphique b = 10
Sinon on calcule 7 = -2 &times; + b
b = 7 + 3 = 10
b = 10
La forme alg&eacute;brique de la fonction est :
f(x) = x +10
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