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Correction du contr&ocirc;le sur les formules de d&eacute;rivation
• Sujet A
• Sujet B
Sujet A
I
1. On demande de calculer f ′ (2). Par d&eacute;finition, f ′ (2) est
le coefficient directeur de la tangente &agrave; la courbe C au
point d’abscisse 2.
Celle-ci est trac&eacute;e et passe par les points de coordonn&eacute;es (2 ; −2) et (−3 ; 5).
5 − (−2)
7
∆y
=
=
donc
On en d&eacute;duit : f ′ (2) =
∆x
−3 − 2
−5
7
f ′ (2) = − .
5
L’&eacute;quation r&eacute;duite de la tangente au point d’abscisse a
est : y = f ′ (a)(x − a) + f (a).
7
Ici : a = 2 ; f ′ (2) = − et f (2) = −2.
5
L’&eacute;quation est alors :
7
7
14
y = − (x − 2) + (−2) ⇔ y = − x +
−2 ⇔
5
5
5
4
7
y =− x+ .
5
5
2. f ′ (−3) est le coefficient directeur de la tangente &agrave; C au
point d’abscisse -3 ; m&ecirc;me si cette tangente n’est pas
trac&eacute;e, on voit que son coefficient directeur est positif
(fonction affine associ&eacute;e croissante).
De m&ecirc;me, f ′ (0) est n&eacute;gatif.
II
Calcul de d&eacute;riv&eacute;es :
1. f (x) = 3x 2 + 5x − 1. f ′ (x) = 3 &times; 2x + 5 donc f ′ (x) = 6x + 5 .
3
7
1
1
− 2 = 3&times; 5 −7&times; 2 .
5
x
x
x
x
n
1
On sait que si w (x) = n , sa d&eacute;riv&eacute;e est w ′(x) = − n+1 .
x
x
&micro;
&para;
&micro;
&para;
5
2
15 14 14x 3 − 15
On en d&eacute;duit que : f ′ (x) = 3 &times; − 6 − 7 &times; − 3 d’o&ugrave; : f ′ (x) = − 6 + 3 =
.
x
x
x
x
x6
p
3. f (x) = (2x + 3) x.
 ′
&frac12;
 u (x) = 2
u(x) = 2x + 3
p
1 .
. On a alors :
f = uv avec
 v ′ (x) = p
v(x) = x
2 x
p
p
p 2x + 3 2 x &times; 2 x + 2x + 3
p
1
6x + 3 3(2x + 1)
′
′
′
′
.
donc f ′ (x) = p =
f = (uv) = u v+uv d’o&ugrave; : f (x) = 2 x+(2x+3)&times; p = 2 x+ p =
p
p
2 x
2 x
2 x
2 x
2 x
2. f (x) =
4. f (x) =
2x + 3
.
5x +&frac12;7
&frac12; ′
u
u(x) = 2x + 3
u (x) = 2
f = avec
. On a alors :
.
v(x) = 5x + 7
v ′ (x) = 5
v
&sup3; u &acute;′ u ′ v − uv ′
1
2(5x + 7) − 5(2x + 3)
.
=
d’o&ugrave; f ′ (x) =
. f ′ (x) = −
f′=
2
2
v
v
(5x + 7)
(5x + 7)2
x2 + 3
.
4x 2 +&frac12;1
&frac12; ′
u
u(x) = x 2 + 3
u (x) = 2x
. On a alors :
f = avec
.
v ′ (x) = 8x
v(x) = 4x 2 + 7
v
&iexcl;
&cent;
&iexcl;
&cent;
&iexcl; 2
&iexcl; 2
&cent;&cent;
&iexcl;
&iexcl;
&cent;&cent;
&sup3; u &acute;′ u ′ v − uv ′
2x 4x 2 + 1 − 2x &times; 4 x 2 + 3
2x 4x + 18x x + 3
2x 4x 2 + 1 − 4 x 2 + 3
′
′
=
d’o&ugrave; f (x) =
=
=
.
f =
&iexcl;
&cent;2
&iexcl;
&cent;2
&iexcl;
&cent;2
v
v2
4x 2 + 1
4x 2 + 1
4x 2 + 1
5. f (x) =
22x
Par cons&eacute;quent : f ′ (x) = − &iexcl;
&cent;2 .
4x 2 + 1
Sujet B
I
1. On demande de calculer f ′ (3). Par d&eacute;finition, f ′ (3) est
le coefficient directeur de la tangente &agrave; la courbe C au
point d’abscisse 3.
Celle-ci est trac&eacute;e et passe par les points de coordonn&eacute;es (3 ; −2) et (−2 ; 5).
∆y
5 − (−2)
7
On en d&eacute;duit : f ′ (3) =
=
=
donc
∆x
−2 − 3
−5
7
f ′ (2) = − .
5
L’&eacute;quation r&eacute;duite de la tangente au point d’abscisse a
est : y = f ′ (a)(x − a) + f (a).
7
Ici : a = 3 ; f ′ (3) = − et f (3) = −2.
5
L’&eacute;quation est alors :
7
21
7
−2 ⇔
y = − (x − 3) + (−2) ⇔ y = − x +
5
5
5
7
11
y =− x+
.
5
5
2. f ′ (−2) est le coefficient directeur de la tangente &agrave; C au
point d’abscisse -2 ; m&ecirc;me si cette tangente n’est pas
trac&eacute;e, on voit que son coefficient directeur est positif
(fonction affine associ&eacute;e croissante).
De m&ecirc;me, f ′ (1 est n&eacute;gatif.
II
Calcul de d&eacute;riv&eacute;es :
1. f (x) = 4x 2 − 6x + 3. f ′ (x) = 4 &times; 2x − 6 donc f ′ (x) = 8x − 6 .
4
9
1
1
− 3 = 4&times; 6 −9&times; 3 .
6
x
x
x
x
n
1
On sait que si w (x) = n , sa d&eacute;riv&eacute;e est w ′(x) = − n+1 .
x
x
&para;
&micro;
&para;
&micro;
3
24 27 −24 + 27x 3
6
.
On en d&eacute;duit que : f ′ (x) = 4 &times; − 7 − 9 &times; − 4 d’o&ugrave; : f ′ (x) = − 7 + 4 =
x
x
x
x
x7
p
3. f (x) = (3x + 2) x.
 ′
&frac12;
 u (x) = 3
u(x) = 3x + 2
p
1 .
f = uv avec
. On a alors :
 v ′ (x) = p
v(x) = x
2 x
p
p
p
p
1
3x + 2 3 x &times; 2 x + 3x + 2
9x + 2
′
′
′
′
donc f ′ (x) = p .
f = (uv) = u v + uv d’o&ugrave; : f (x) = 3 x + (3x + 2) &times; p = 3 x + p =
p
2 x
2 x
2 x
2 x
2. f (x) =
4. f (x) =
5x + 1
.
4x +&frac12;3
&frac12; ′
u
u(x) = 5x + 1
u (x) = 5
f = avec
. On a alors :
.
v(x) = 4x + 3
v ′ (x) = 4
v
&sup3; u &acute;′ u ′ v − uv ′
5(4x + 3) − 4(5x + 1)
11
=
d’o&ugrave; f ′ (x) =
. f ′ (x) =
.
f′=
2
2
v
v
(4x + 3)
(4x + 3)2
x2 + 3
.
5x 2 +&frac12;1
&frac12; ′
u
u(x) = x 2 + 3
u (x) = 2x
f = avec
. On a alors :
.
2
v ′ (x) = 10x
v(x) = 5x + 1
v
&iexcl;
&cent;
&iexcl;
&cent;
&iexcl;
&iexcl;
&cent;&cent;
&iexcl; 2
&cent;
&iexcl; 2
&cent;
&sup3; u &acute;′ u ′ v − uv ′
2x 5x 2 + 1 − 2x &times; 5 x 2 + 3
2x 5x + 1 − 10x x + 3
2x 5x 2 + 1 − 5 x 2 + 3
′
′
=
d’o&ugrave; f (x) =
=
=
.
f =
&iexcl;
&cent;2
&iexcl;
&cent;2
&iexcl;
&cent;2
v
v2
5x 2 + 1
5x 2 + 1
4x 2 + 1
5. f (x) =
28x
Par cons&eacute;quent : f ′ (x) = − &iexcl;
&cent;2 .
4x 2 + 1
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